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得点 [1] [ 1 ] 次の各領域を複素平面に図示せよ（各 5点）．
(1)

n
z 2 C ; � 3

4
⇡ < Arg(z + 1� i) < ⇡

o
(2)

n
z 2 C ; Arg z

z � 1
< ⇡

o

得点 [2] [ 2 ] ↵ < 1とする．次を示せ（15点）． z < 1 () z � ↵ < ↵z � 1

【注意】本問題で z = x + iy とおいて解いた解答は，5点が満点とする．
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得点 [3] [ 3 ] 級数
1P

n=0

⇣
z + 2i
z � 1

⌘n
が収束する z 2 Cの範囲を複素平面に図示せよ（10点）．

得点 [4] [ 4 ] 2次方程式 z2 � 2(1� 5 i)z � 21� 6 i = 0を解け（15点）．
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得点 [5] [ 5 ] 次の各命題は正しいか．正しければ証明し，正しくなければ反例を挙げ，確かに反例となっていることを説
明せよ．なお，本問題の小問 (1)は 0点が満点であり，誤答や白紙は �5点とする（問 (2)～(5)は各 5点）．

(1) どんな複素数 z に対しても sin z 5 1が成り立つ．
(2) sin z = 0をみたす複素数 z は実数だけである．
(3) どんな複素数 z に対しても ez 6= 0である．
(4) ez = �2をみたす z は複素数の範囲でも存在しない．
(5) ii の可能な値はすべて実数である．
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得点 [6] [ 6 ] f(z) =
1P

n=0
anzn は収束ベキ級数とする．f(z)が収束円の内部の実軸上でつねに実数値をとるとき，

an 2 R (8n)であることを示せ（15点）．

得点 [7] [ 7 ] ベキ級数
1P

n=1
inn2zn の収束半径と和を求めよ（15点）．


